Zestaw X

Ekstrema funkcji wielu zmiennych
1. Wyznaczyć ekstrema lokalne funkcji: a) 
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2. Zbadaj, czy podane funkcje posiadają ekstrema lokalne: a) 
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b) 
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3. Oblicz wartość ekstremum lokalnego funkcji 
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4. W trójkącie o wierzchołkach  0(0, 0), A(4, 6), B(8, 3) znajdź punkt, dla którego suma kwadratów odległości od wierzchołków jest najmniejsza.

5. Ustal, dla jakich wartości parametru a funkcja 
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 ma ekstremum lokalne.  Oblicz wartość ekstremum.

6. Ustal, dla jakiej wartości parametru a  funkcja 
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 ma ekstremum lokalne równe 27 ?

7. Znajdź najmniejszą i największą wartość funkcji 
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 określonej na kole 
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8. Wyznaczyć ekstrema globalne funkcji 
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 określonej na zbiorze Q jeżeli:

a) 
[image: image13.wmf](

)

xy

y

x

x

y

x

f

2

4

2

,

2

2

3

-

+

+

=

 ,  
[image: image14.wmf](

)

{

}

1

,

2

2

,

2

:

,

-

Î

Ù

-

Î

=

y

x

y

x

Q


b) 
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c)  
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9. Wyznaczyć ekstrema globalne funkcji  w domkniętym obszarze ograniczonym liniami 
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10. Znajdź ekstremum funkcji 
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 dla tych punktów dziedziny, które leżą na prostej  
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11. Funkcja kosztów całkowitych pewnego przedsiębiorstwa produkującego dwa wyroby w ilościach x oraz y jest równa 
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. Zakładając, że wszystkie wyroby zostaną sprzedane, ustalić wielkości produkcji maksymalizujące zysk, jeżeli ceny wyrobów wynoszą odpowiednio 40j i 20j.

12. Ustalić wymiary basenu mającego kształt prostopadłościanu  o podstawie kwadratu i objętości 400 m3 tak, aby suma powierzchni jego wszystkich ścian była najmniejsza.
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